I1S] GORJ
OLIMPIADA LOCALA DE MATEMATICA

13 FEBRUARIE 2010 CLASA A VIII-A

1.a) Demonstrati c¢d dacd x, ye (0,9) atunci i = JX-y

b)Demonstrati cd daca x,y, z€ (0,%), atunci
(x+2-yv)-(y+2)-(z+2-x) > 16xyz

c)Demonstrati cd dacd a, b, c, m, n, p € (0, ) astfel incat

a+b + ¢ =am+bn + cp atunci: a+b+c< =+ + =

m n P

2.Demonstrati cd numarul

m=6— x-"ﬁ(\fﬁ —/10)(6 ++/35) este numdr natural.

3. n= 2 este un numdr natural si D, = {d, ,...... d, } este multimea divizorilor
naturali ai lui n. Demonstrati ca

dy 4 atdy o

—— = este numdar natural

a; "t

4.In triunghiul ABC a= BC, b=AC, c=AB, a+b, b+c, a+=c. In vérfurile triunghiului
ABC, de aceeasi parte a planului sdu ridicam perpendicularele AA,, BB, CC,

de lungimi respectiv ax'§/3, bx'§/3, cw,-"§/3. Notam G centrul de greutate al
triunghiului ABC, iarcu G, O, centrul de greutate si centrul cercului circumscris
triunghiului A, B,C..

Aratati ca:

a) GA, =GB, =G(,

b) GO, este perpendiculard pe planul (A,B,C,).

¢) daca d=(ABC)N(A,B,C,) atunci d este perpendiculard pe G,0,.

NOTA

Toate subiectele sunt obligatorii; fiecare subiect are 7 puncte; timp de lucru 3 ore.
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